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1 2 3 4 5 CALIFICACIÓN 

           

Todas las respuestas deben ser justificadas adecuadamente para ser tenidas en cuenta. 

No resolver el examen en lápiz. Duración del examen: 2 horas 

Condición de aprobación (6 puntos): tres ejercicios correctamente resueltos. 

 

1) Dadas las rectas 𝑟1: contiene al punto 𝑃(0,1, −1) y es perpendicular al plano : : 𝑥 + 𝑦 − 2𝑧 = 1 y 

𝑟2: pasa por el origen de coordenadas, es paralela al plano  y perpendicular al eje de ordenadas. 

a) Calcule la distancia entre las rectas 

b) Halle la ecuación del plano que contiene a la recta 𝑟2 y al eje de ordenadas. 

 

2) Sea  𝐴 = (𝐴1  𝐴2  𝐴3  𝐴4  ) ∈ ℝ4×4         /   𝐷𝑒𝑡(𝐴) = 2      𝐵 = (2𝐴1 + 𝐴2  𝐴2  𝐴3  𝐴4  )     

a) Calcule   𝐷𝑒𝑡(2 𝐵𝑡 (𝐴−1)𝑡 (𝐴𝑡)−1 )  

b) ¿El conjunto formado por las filas de B es linealmente independiente o  linealmente 

dependiente? ¿Cuál es el rango de la matriz B?.Justifique sus respuestas.     

 

3) Sea la transformación lineal dada por:   𝑇: ℝ2 ⟶ ℝ3 /  𝑇(𝑥, 𝑦, 𝑧) = (𝑥 + 2𝑦  ,   𝑦  ,   𝑥 + 𝑦 ) 

a) Halle 𝐵1 base de ℝ2  tal que  𝑀(𝑇)𝐵1𝐵2
= (

1 1
0 2
0 0

)  siendo  𝐵2 = {(1, 1,0), (1,0,1), (0,1,1)}  

b) Halle una base y la dimensión de la imagen de 𝑇. Clasifique la transformación lineal. 

4) Dada la matriz 𝐴 = (
  2 0 0
  0 𝑘 0
−1 1  1  

)  

a) Halle, si existen, todos los valores reales de 𝑘 tales que la matriz 𝐴  no sea diagonalizable 

b) Halle ,si existen, todos los valores reales de 𝑘 tales que el sistema de ecuaciones lineales 

𝐴𝑋 = 𝐵 admita infinitas soluciones y obtenga esas soluciones siendo 𝐵 = (4 0 1)𝑡. 

 

5) Sea la superficie  𝜎:  𝑥2 + 𝐴 𝑦2 − 𝑧2 = 𝐴 𝑥 . Halle los valores reales de 𝐴 para que: 

a) 𝜎 sea un hiperboloide de dos hojas centrado en (-4,0,0) 

b) La intersección de 𝜎 con el plano z= 0, sea la curva 𝒞: 

𝒞 = {(𝑥, 𝑦, 𝑧) ∈ ℝ3/ (𝑥, 𝑦, 𝑧) = (2 + 2 cos(𝑡) , 𝑠𝑒𝑛(𝑡) , 0)  ∧ 0 ≤ 𝑡 < 2𝜋} 

Identifique y grafique la superficie. 


